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fHkUufHkUufHkUufHkUufHkUu bdkbZ bdkbZ bdkbZ bdkbZ bdkbZ 11 la[;kvksa ij ppkZ la[;kvksa ij ppkZ la[;kvksa ij ppkZ la[;kvksa ij ppkZ la[;kvksa ij ppkZ

bdkbZ dh :ijs[kk i`"B la[;k

11.1 ifjp;

mís';

11.2 lw= fof/k;ksa ij ,d lw{e n`f"V

vU; mi;ksxh lw=fof/k;k¡

lw=fof/k ds mi;ksx esa xyfr;ka

11.3 fHkUu lEca/kh lw=fof/k;k¡

tksM+ vkSj ?kVkuk dh lw=fof/k

xq.kk vkSj Hkkx dh lw=fof/k

11.4 vuqeku

11.5 lkjka'k

11.6 vH;klksa ij fVIif.k;ka

11.1 ifjp; ifjp; ifjp; ifjp; ifjp;

bl bdkbZ esa ge bl rjg ds iz'uksa ij ppkZ djsaxs fd ÞD;k lw=fof/k dks lh[kuk vkSj
vo/kkj.kk dks lh[kuk ,d gh ckr gS ;k D;k ,d fØ;k ls lEcaf/kr ,d gh lw=fof/k gksrh
gS ;k ,d fØ;k ds fy, ,d ls vf/kd lw=fof/k;ka gks ldrh gSa\ß  bl O;kid lanHkZ
dks /;ku esa j[krs gq, lw=fof/k;k¡ lh[kus dk lEca/k mu nks çdkj dh tkudkfj;ksa ls Hkh
tksM+dj ns[ksaxs ftuds ckjs esa vki [kaM&1 esa i<+ pqds gSa vFkkZr~ vo/kkj.kkRed Kku vkSj
çfØ;kxr KkuA ge vkidks ;g crkuk pkgrs gSa fd ,d lw=fof/k fy[k ysuk vkSj mls
nh x;h la[;kvksa ij ykxw dj nsuk gh ;g le>us ds fy, i;kZIr ugha gS fd fofHkUu
loky dSls gy fd, tk,axsA vr% bl bdkbZ esa iz'u gy djus esa lw=fof/k;ksa dk mi;ksx
djus dh çfØ;k dks /;ku ij ge ;g le>k,axs fd fdlh lw=fof/k ds çR;sd pj.k ij
D;k fl)kar fufgr gSA

rc laHkor% vkids fy, ;g le>uk vklku gksxk fd D;ksa fHkUuksa ls lEcaf/kr lw=fof/k;ka
dfBu ekuh tkrh gSaA geus fHkUu vkSj muls lEcaf/kr lw=fof/k;ka fl[kkus ds vke rjhdksa
dh ckr dh FkhA vkSj ;g Hkh crk;k Fkk fd cPps cxSj le>s budk e'khuh <ax ls mi;ksx
djrs gSaA bl bdkbZ esa ge fo'ks"k rkSj ij fHkUuksa dh fofHkUu lw=fof/k;ksa ls tqM+s fo"k;ksa
dh ppkZ djsaxs vkSj fofHkUu mi;ksx dh vo/kkj.kkRed O;k[;k ij /;ku nsaxsA ge ,slh
mi;qä f'k{k.k fof/k;ksa ds Hkh lq>ko nsaxs ftuls vki cPpksa dks lw=fof/k;ksa ds mi;ksx dh
leL;kvksa ls fuiVus esa enn ns ik,aA

mís';mís';mís';mís';mís';

bl bdkbZ dk v/;;u djus ds ckn vki%

• fdlh lw=fof/k ds e'khuh <ax ls mi;ksx vkSj mls vo/kkj.kkRed :i esa le>us ds
chp varj crk ik,axsA
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la[;kvksa ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZ• ;g igpku ik,axs fd fHkUuksa dh fofHkUu fØ;kvksa esa lw=fof/k dks le> ikus esa cPpksa
dks D;k dfBukb;ka vkrh gSa vkSj dqN vke dfBukb;ksa ls ifjfpr Hkh gks ik,axs(

• NksVs cPpksa dks fofHkUu fØ;kvksa dh lw=fof/k;ka fl[kkus ds mi;ksxh rjhds+ lq>k
ik,axs(

• fHkUuksa ds lkFk fØ;kvksa ds ifj.kke dk vuqeku yxkus dh {kerk,a fodflr djus esa
cPpksa dks enn ns ik,axsA

11.2 lw=fof/k;ksa ij ,d lw{e n`f"Vlw=fof/k;ksa ij ,d lw{e n`f"Vlw=fof/k;ksa ij ,d lw{e n`f"Vlw=fof/k;ksa ij ,d lw{e n`f"Vlw=fof/k;ksa ij ,d lw{e n`f"V

igys ge ;g ns[ksaxs fd lkekU; :i ls lw=fof/k gksrh D;k gS\ blds ckn ge xf.kr
lh[kus esa lw=fof/k;ksa ds egRo ij ppkZ djsaxsA fofHkUu fØ;kvksa dks djrs gq, geesa ls
vf/kdka'k us lw=fof/k ¼,Yxksfjn~e½ 'kCn lquk gksxkA fdlh iz'u dks gy djus dhfdlh iz'u dks gy djus dhfdlh iz'u dks gy djus dhfdlh iz'u dks gy djus dhfdlh iz'u dks gy djus dh
lw=fof/k dk vFkZ ml iz'u dk mÙkj çkIr djus dh iwjh pj.k&nj&pj.klw=fof/k dk vFkZ ml iz'u dk mÙkj çkIr djus dh iwjh pj.k&nj&pj.klw=fof/k dk vFkZ ml iz'u dk mÙkj çkIr djus dh iwjh pj.k&nj&pj.klw=fof/k dk vFkZ ml iz'u dk mÙkj çkIr djus dh iwjh pj.k&nj&pj.klw=fof/k dk vFkZ ml iz'u dk mÙkj çkIr djus dh iwjh pj.k&nj&pj.k
çfØ;k gSçfØ;k gSçfØ;k gSçfØ;k gSçfØ;k gSA tSls] fdlh 3 vadksa dh la[;k dks 2 vadksa dh la[;k ls xq.kk djus dh
pj.k&nj&pj.k çfØ;k ,d lw=fof/k gSA blh çdkj ls fHkUuksa vkSj n'keyo fHkUuksa dh
fØ;kvksa ls tqM+s iz'u gy djus ds fy, Hkh vyx&vyx lw=fof/k;ka gksrh gSaA

vkxs c<+us ls igys ge pkgsaxs fd vki dqN vH;kl dj ysaA

E1) fHkUuksa ls lEcaf/kr ikap lw=fof/k;ka fyf[k,A

E2) D;k lw=fof/k;ka dsoy pkj cqfu;knh fØ;kvksa ds fy, gh gSa\ vius mÙkj dk
dkj.k nhft,A

vkb, vc lw=fof/k;ksa ls tqM+s dqN eqn~nksa ij fopkj djsaA

 \\\\\ çkFkfed fo|ky; esa fdlh lw=fof/k dks dSls çLrqr fd;k tkrk gS vkSj fdl <ax
ls mlds lkFk dke fd;k tkrk gS\

 \\\\\ D;k ikB~;iqLrd vkSj d{kk dh çfØ;k cPph dks ;g ekSdk nsrh gS fd og vo/kkj.kk
dh Nkuchu dj lds vkSj iz'u gy djus ds fofHkUu pj.kksa dh ryk'k dj lds\

 \\\\\ D;k ;g lgh gS fd ikB~;iqLrd esa ,d fof'k"V çfØ;k nh tkrh gS] ftldk
mi;ksx djds mÙkj rd igqapuk gS\

tc cPpksa dks tksM+ fl[kkuk gksrk gS] rks vf/kdka'k ikB~;iqLrdksa vkSj d{kkvksa esa muls
dgk tkrk gS fd os vad&nj&vad tksM+saA urhtk ;g gksrk gS fd mUgsa lEcaf/kr la[;kvksa
dh dksbZ /kkj.kk ugha gksrh vkSj os vke rkSj ij çfØ;k dh tkudkjh esa Qals jgrs gSaA
geus ns[kk gh gS fd ;g tksM+ dh fØ;k dh vo/kkj.kkRed le> ls fdruk vyx gSA
fdlh lw=fof/k esa nh xbZ çfØ;k dks tkuus dk eryc ;g ugha gS fd cPph us og fØ;k
le> yh gS ;k ;g le> fy;k gS fd og lw=fof/k D;ksa dkjxj gSA blds foijhr] ;fn
cPph dh vo/kkj.kkRed le> vPNh gS rks blls mls fofHkUu ifjfLFkfr;ksa esa lw=fof/k
dks mi;ksx djus esa enn feysxh vkSj 'kk;n og lw=fof/k fodflr Hkh dj ik,A

mijksä ppkZ dk fupksM+ D;k gS\ igys fd lw=fof/k la[;kvksa ds chp dksbZ fØ;k gSA
;kuh lw=fof/k dks le>us ds fy, gesa lEcaf/kr pht+ksa dks le>uk gksxkA fQj cPph ds
eu esa la[;kvksa dh ,d /kkj.kk gksuh pkfg, vkSj ;g le> gksuh pkfg, fd ml fØ;k
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fHkUufHkUufHkUufHkUufHkUu dk vFkZ D;k gS vkSj mÙkj yxHkx fdruk vk,xk\ blds ckn lw=fof/k ds çR;sd pj.k
dks le>uk vkSj ;g le>uk t+:jh gS fd bu pj.kksa dh D;k vko';drk gSA vkSj
vUrr% lgh mÙkj çkIr djuk rks vkrk gh gSA

vkb, tksM+ dk mnkgj.k ysdj bl ckr dks le>us dk ç;kl djsaA ;fn eSa vkils iwNwa
fd 34 vkSj 57 dks tksM+us ds fdrus rjhds+ gSa] rks vki D;k dgsaxs \ D;k bldk ,d
gh rjhd+k gS \ D;k IV ds cPpksa ds ,d lewg ls ckrphr ds nkSjku muls tYnh ls ;g
crkus dks dgk x;k fd 17 xquk 3 fdruk gksxkA tYnh ls leosr Loj esa mÙkj feyk
51A tc muls iwNk x;k fd mUgksaus dSls irk fd;k] rks mÙkj bl çdkj Fks %

,d cPph,d cPph,d cPph,d cPph,d cPph % ljy gSA eSaus 30 vkSj 21 dks tksM+ fn;kA

,d vU; cPph,d vU; cPph,d vU; cPph,d vU; cPph,d vU; cPph % eq>s mÙkj irk Fkk D;ksafd geus 20 rd igkM+s ;kn fd, x, gSaA

vc cPpksa ls iwNk x;k fd 47 + 48 fdruk gksxkA

D;k rqe crk ldrs gks fd 47 + 48 fdruk gksxkA

,d cPph ¼tYnh ls½,d cPph ¼tYnh ls½,d cPph ¼tYnh ls½,d cPph ¼tYnh ls½,d cPph ¼tYnh ls½ % 95. igys 40 + 40 dj yks vkSj fQj 7 + 8A

,d vkSj cPph,d vkSj cPph,d vkSj cPph,d vkSj cPph,d vkSj cPph % eSa igys 45 + 45 djds fQj 5 tksM+waxhA

ge ns[krs gSa fd vyx&vyx cPps vyx&vyx <ax ls iz'u gy djrs gSa] tks Hkh mUgsa
T+;knk lqfo/kktud yxsA eSa iDdk dg ldrh gwa fd ;fn vkils 49 + 49 djus dks dgk
tkrk rks vkidk rjhd+k vkSj Hkh vyx gks ldrk FkkA

fdUrq ;fn ge bu mnkgj.kksa dks T+;knk ckjhdh ls ns[ksa rks ik,axs fd ;s la[;kvksa ds ckjs
esa ,d le`) [kt+kus dk ladsr nsrs gSaA blls 10 vkSj 5 ds xq.kt ds mi;ksx dk irk
pyrk gS] ;g irk pyrk fd 7 + 8 okLro esa 15 ds foHkktu dk ,d rjhdk gSA 'kk;n
cPpksa esa ;g Hkh {kerk gksrh gS fd os vyx&vyx iz'uksa ds fy, vyx&vyx rjhd+k
viuk ldrs gSaA ;g yphykiu vo/kkj.kkRed Kku dk ,d egRoiw.kZ vax gSA
fuEufyf[kr iz'u ij /;ku dhft, %

548 548 548 548
4

+ + +

bldks mÙkj fudkyus ds fy, okLro esa fdlh x.kuk dh t+:jr ugha gSA ;fn O;fDr
dks vo/kkj.kkRed Kku gS rks bldk mÙkj Li"V (obvious) gSA ;fn dksbZ O;fä e'khuh
<ax ls lw=fof/k vkSj çfØ;k dk ekxZ viuk, rks igys mls lkjs 548 dks tksM+us dh
esgur djuh gksxh vkSj fQj ,d yEck Hkkx djuk gksxkA

fdu fofHkUu rjhdksa ls gekjk vo/kkj.kkRed Kku n'kkZ ldrk gS fd mijksä iz'u ds
fy, tksM+us vkSj fQj Hkkx nsus dh çfØ;k viukus dh t+:jr ugha gSA ,d rks ;g gks
ldrk gS fd 548 dk ckj&ckj nksgjk;k tkuk gekjs bl Kku dks dqjsn ldrk gS fd
xq.kk okLro esa ckj&ckj fd;k tkus okyk tksM+ gh gSA ge ;g Hkh ns[krs gSa fd xq.kd
4 gS ¼D;ksafd 548 iwjs 4 ckj vk;k gS½ vkSj ;g Hkktd ds cjkcj gSA ;s rF; gesa bl
ckr dh ;kn fnyk nsrs gSa fd Hkkx njvly xq.kk dk foyksx gSA ,d Li"V vo/kkj.kkRed
Kku gksus ij vuk;kl gh] mi;qä ifjfLFkfr lkeus vkus ij lkjs lEcaf/kr rF; mi;ksx
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la[;kvksa ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZds fy, /;ku esa vk tkrs gSaA gks ldrk gS fd fnekx esa vkSj Hkh dbZ dfM+;ka
(connection) gksrh gS tks lc ;gh crkrh gSa fd okLro esa ;s lkjs xq.kk&Hkkx djus dh
dksbZ vko';d ugha gSA vxys vH;kl djrs gq, bu dfM+;ksa ds ckjs esa lksfp,A

E3) ,sls 2 vkSj mnkgj.k fyf[k, ftuesa vo/kkj.kkRed le> gksus ij mÙkj vklku
gks tcfd ;fn flQZ çfØ;kxr Kku dk mi;ksx fd;k tk, rks gy yEck gksA

E4) fdlh cPph dks lw=fof/k bl <ax ls i<+kus ds ikap uqdlku fxukb, ftlesa og
ml lw=fof/k dks dsoy e'khuh <ax ls mi;ksx djuk lh[k ik,A

lkj :i esa] geus ns[kk fd ;fn cPph lEcaf/kr xf.krh; rdZ dks le>rh gS rks dbZ
lokyksa dks gy djus esa mldh lgtrk o dk;Z{kerk c<+rh gSA

;fn ;g lgh gS rks fQj lw=fof/k D;ksa pkfg,\ D;k lw=fof/k fl[kkus dk dksbZ dkj.k
ugha gS\ vkSj og D;k ckr gS tks bu lw=fof/k;ksa dks bruk l'kä cukrh gS vkSj D;ksa
lw=fof/k;ka mi;ksxh gSa\

bu eqn~nksa dks le>us ds fy,] pfy, ;kn djrs gSa fd ge fØ;k,a ¼xf.krh; fØ;k,a½ dSls djrs
gSaA tc gesa nks la[;kvksa dks tksM+uk gks] rks dbZ ckj ge fdlh fof/k dk bLrseky fd, cxSj
eu gh eu mUgsa tksM+ ysrs gSaA fdUrq ;fn nks cM+h&cM+h la[;kvksa dks tksM+uk gks ;k dbZ la[;kvksa
dks tksM+uk gks] rks ge eu esa ugha dj ldrsA ge ges'kk ;g rks ugha dj ldrs fd gj ckj
bLrseky djus ds fy, dksbZ rjhd+k [kkstrs jgsa ;k tksM+h xbZ la[;kvksa dks ;kn j[kus dh dksbZ
j.kuhfr fopkjrs jgsaA blfy, gesa ,d fo'oluh; o lkekU; lw=fof/k dh t+:jr gksrh gS &
,d ,slh fof/k tks gj fLFkfr esa dke djsA tksM+ dh tks LrEHk fof/k ge Ldwy esa lh[krs gSa og
bl rjg cukbZ xbZ gS fd vke rkSj ij lkeus vkus okyh iw.kZ la[;kvksa dk dksbZ Hkh tksM+ ge
mldh enn ls dj ldrs gSaA blh çdkj ls ?kVkuk xq.kk vkSj Hkkx dh lw=fof/k;ka Hkh lkekU;
fof/k;ka gSa vkSj ;s iw.kkZad la[;kvksa dh bu fØ;kvksa ds yxHkx lHkh ekeyksa ij ykxw gksrh gSaA
;s fof/k;ka cgqr lkekU; ç—fr dh gSa vkSj bUgsa vklkuh ls n'keyo la[;kvksa ij Hkh ykxw fd;k
tk ldrk gSA

;fn ;s fof/k;ka bruh lkekU; u gksrha rks gekjs fy, cgqr eqf'dy gks tkrk vkSj ;g
le>us esa dfBukbZ gksrh fd ;s D;ksa dke djrh gSaA budh lkekU; ç—fr gh bu
fof/k;ksa dks bruk l'kä cukrh gSA

vxyh ckr ge bl ij /;ku nsaxs fd fdlh lw=fof/k dks Bhd rjg ls mi;ksx djus ds
fofHkUu i{k D;k gSa\ ;g vki rkSj ij ekuk tkrk gS fd vH;kl djus ls lw=fof/k;ksa ij
egkjr gkfly gksrh gSA fdUrq D;k ;gh ,dek= t+:jh rRo gS \ vH;kl fdl rjg
dk pkfg, vkSj gesa fdu vU; ckrksa ij fopkj djuk gksxk \ vkius iwoZ esa ns[kk gh Fkk
fd fdlh cPph dks ,d lw=fof/k ij vk/kkfjr dbZ ,d tSls loky e'khuh <ax ls gy
djus dks dguk] cPph dks ml lw=fof/k esa n{k ckukus dh vPNh j.kuhfr ugha gSA ¼bu¼bu¼bu¼bu¼bu
{kerkvksa dks fodflr djus dk lcls egRoiw.kZ igyw ;g gS fd cPpksa dks{kerkvksa dks fodflr djus dk lcls egRoiw.kZ igyw ;g gS fd cPpksa dks{kerkvksa dks fodflr djus dk lcls egRoiw.kZ igyw ;g gS fd cPpksa dks{kerkvksa dks fodflr djus dk lcls egRoiw.kZ igyw ;g gS fd cPpksa dks{kerkvksa dks fodflr djus dk lcls egRoiw.kZ igyw ;g gS fd cPpksa dks
lw=fof/k ds gj pj.k dks le>us ds i;kZIr ekSd+s fn, tkrs gSaA½lw=fof/k ds gj pj.k dks le>us ds i;kZIr ekSd+s fn, tkrs gSaA½lw=fof/k ds gj pj.k dks le>us ds i;kZIr ekSd+s fn, tkrs gSaA½lw=fof/k ds gj pj.k dks le>us ds i;kZIr ekSd+s fn, tkrs gSaA½lw=fof/k ds gj pj.k dks le>us ds i;kZIr ekSd+s fn, tkrs gSaA½ cPpksa ds lkeus
lw=fof/k ds vke çLrqfrdj.k esa fofHkUu e/;oÙkhZ; pj.kksa ij dksbZ ppkZ ugha dh tkrh
vkSj u gh çLrqfr dks vyx&vyx voLFkkvksa esa foHkkftr djds lw=fof/k ds mi;ksx ds
çeq[k pj.k Li"V fd, tkrs gSa fd cPph bu fofHkUu pj.kksa dk rdZ le> ldsA geesa
ls vf/kdka'k yksx bldh ijokg ugha djrs D;ksafd bUgsa fofHkUu pj.kksa dk rdZ le>
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fHkUufHkUufHkUufHkUufHkUu ldsA geesa ls vf/kdka'k yksx bldh ijokg ugha djrs D;ksafd bUgsa egRoiw.kZ le>k gh
ugha tkrkA ge rks ;g ekurs gSa fd cPpksa ij bl lcdk cks> ugha Mkyuk pkfg, ojuk
os Hkzfer gksdj xyfr;ka djsaxsA bu ekU;rkvksa ls fuEu iz'u mBrs gSa %

 \\\\\ D;k cPps gj pj.k esa fufgr rdZ dks le>us dh {kerk j[krs gSa\ D;k blls mUgsa
enn feysxh\ D;k blls Hkze vkSj x+yfr;ksa esa o`f) gksxh \

¼bu iz'uksa ds dksbZ Lor% Li"V mÙkj ugha gSa] ftUgsa ge lc Lohdkj dj ysaA ;g
lEcaf/kr lw=fof/k dh ç—fr ij Hkh fuHkZj gksxk fdUrq bruk rks ge lc tkurs gSa fd tc
lw=fof/k;ka cPph ds fnekx esa bdV~Bh gksrh jgrh gSa] rks os ,d&nwljs esa gLr{ksi djrh
gSaA rc cPph pj.k Hkwyus yxrh gS vkSj cM+h&cM+h Hkwysa dj cSBrh gSA½ rks ge D;k dj
ldrs gSa \ esjs ,d fe= dk rdZ gS] Þesjs fopkj ls ;g vko';d gS fd cPps
lw=fof/k ds gj pj.k dks le>saA ;g gks ldrk gS fd os bls QkSju u le> ik,aA ijUrq
gesa mi;qä j.kuhfr cukuh pkfg, rkfd cPpksa dks fofHkUu pj.kksa dk mi;qä vuqHko fey
ik,A bu fopkjksa dks lEçsf"kr djus ds fy,] gks ldrk gS fd gesa rjg&rjg dh ,slh
pht+ksa dk mi;ksx djuk iM+s] ftUgsa gkFkksa ls fgyk ldrs gSa] eksM+ ldrs gSa] vkfnA
dHkh&dHkh bu pj.kksa ds fy, fdlh vo/kkj.kk dh le> dh t+:jr gksxh] tks igys gh
lh[kh tkuh pkfg,A ,sls ekeyksa esa gesa ;g tkap dj ysuk gksxk fd cPph ds ikl t+:jh
Kku gS ;k ughaA tSls& vkius ns[kk gh gS fd xq.kk dh lw=fof/k lh[kus ds fy, LFkkuh;
eku dh le> t+:jh gS] ;g le>uk t+:jh gS fd xq.kk ckj&ckj fd;k tkus oky tksM+
gS vkfnAß

vkb, vc dqN ,slh lw=fof/k;ka ns[ksa ftudk ç;ksx vke rkSj ij ugha fd;k tkrkA

11.2.1 vU; mi;ksxh lw=fof/k;kavU; mi;ksxh lw=fof/k;kavU; mi;ksxh lw=fof/k;kavU; mi;ksxh lw=fof/k;kavU; mi;ksxh lw=fof/k;ka

vkb,] xq.kk dh dqN ,slh fof/k;ka ns[krs gSa tks vke rkSj ij fo|ky;ksa esa ugha fl[kkbZ
tkrhaA

lw=fof/k lw=fof/k lw=fof/k lw=fof/k lw=fof/k 1 % :lh fdlkuksa dk xq.kk % :lh fdlkuksa dk xq.kk % :lh fdlkuksa dk xq.kk % :lh fdlkuksa dk xq.kk % :lh fdlkuksa dk xq.kk

uhps dh rkfydk esa geus n'kkZ;k gS fd bl fof/k dh enn ls 437 esa 37 dk xq.kk dSls
djrs gSaA

1 437 ←

2 874

4 1748 ← 1 437

8 3496 + 4 + 1748

16 6992 + 32 + 13984

32 13984 ← 37 16169

;gka n'kkZbZ lw=fof/k esa igkM+ksa dk Kku fcYdqy vko';d ugha gSA vkidks flQ+Z bruk
irk gksuk pkfg, fd la[;k dks nqxuk dSls djsaA ftu la[;kvksa dks xq.kk djuk gS muesa
ls cM+h la[;k ¼;gka 437½ ls 'kq: dhft,A bldks nqxuk djds 874 vk,xkA vc 874
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la[;kvksa ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZdks nqxuk djds 1748 vk,xkA ckWDl esa n'kkZbZ rkfydk tSlh cuk yhft,A /;ku nsa fd
;g njvly 437 ds igkM+s dh dqN la[;kvksa dks fn[kk jgs gSa% 437× 1, 437× 2,
437× 4 oxSjgA ge ;g rkfydk rc rd vkxs c<+krs gSa tc rd fd ck,a LrEHk dh dqN
la[;kvksa dk ;ksx 37 u gks tk,A 37 ls gh rks gesa xq.kk djuk gSA orZeku loky esa ge
32 ij #d x, D;ksafd gesa 32 + 4 + 1 dks tksM+dj 37 fey tk,xkA vc gesa flQZ
bruk djuk gS fd nk,a LrEHk dh mu la[;kvksa dks tksM+ ysa ftuds lkeus rhj dk fu'kku
gSA bl lw=fof/k dks fuEukuqlkj çLrqr fd;k tk ldrk gS %

437× 37 = 437× (32 + 4+ 1)  =  437 × 32 + 437× 4 + 437× 1

= 13984 + 1748 + 437 = 16169

x

fp= 1% bl fof/k dk mi;ksx djrh ,d fdlku vkSrjfp= 1% bl fof/k dk mi;ksx djrh ,d fdlku vkSrjfp= 1% bl fof/k dk mi;ksx djrh ,d fdlku vkSrjfp= 1% bl fof/k dk mi;ksx djrh ,d fdlku vkSrjfp= 1% bl fof/k dk mi;ksx djrh ,d fdlku vkSrj

uksVuksVuksVuksVuksV % xq.kk dh bl fof/k dk mi;ksx çkphu :lh fdlku fd;k djrs FksA vkt Hkh
,f'k;k vkSj ;wjksi ds dqN bykdksa esa vki yksx bldk mi;ksx djrs gSaA

D;k ge bl lw=fof/k dk mi;ksx fdUgha Hkh nks iw.kkZad la[;kvksa ds xq.kk ds fy, dj
ldrs gSa \ vxys vH;klksa esa vki blh ckr dh tkap djsaA

E5) ckWDl ds igys LrEHk dh lHkh la[;k,a 2 ds ?kkr esa gSaA ;fn ge fdlh Hkh la[;k
dks 2 ds ?kkr okyh la[;kvksa ds ;ksx ds :i esa n'kkZ ldsa rks mijksä
lw=fof/k lkekU; gS vkSj bls fdUgha Hkh nks iw.kkZad la[;kvksa ds xq.kk ds fy,
bLrseky fd;k tk ldrk gSA vki nh xbZ fdlh la[;k dks 2 dh ?kkr ds tksM+
ds :i esa dSls n'kkZ,axs\

E6) bl lw=fof/k ls ifjfpr djk, tkus ls igys fdlh cPph dks D;k&D;k irk
gksuk pkfg,\ ;g fof/k ekud fof/k ls ljy gS ;k dfBu\

vc ge lw=fof/k;ksa ds mi;ksx esa x+yfr;ksa dh ppkZ djsaxsA
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fHkUufHkUufHkUufHkUufHkUu 11.2.2 lw=fof/k ds mi;ksx esa x+yfr;kalw=fof/k ds mi;ksx esa x+yfr;kalw=fof/k ds mi;ksx esa x+yfr;kalw=fof/k ds mi;ksx esa x+yfr;kalw=fof/k ds mi;ksx esa x+yfr;ka

xf.kr i<+krs gq, ge ns[krs gSa fd cPps lw=fof/k;ksa dk mi;ksx djrs gq, çk;% x+yrh dj
cSBrs gSaA bl ikB~;Øe esa geus dbZ ckj ;g dgk gS fd f'k{kdksa ds fy, cPpksa dh
x+yfr;ksa ls lh[kuk pkfg,A lw=fof/k;ksa dk mi;ksx djrs le; cPpksa }kjk dh tkus
okyh x+yfr;ka gesa D;k crkrh gSa \

lw=fof/k;ksa ds bLrseky esa dh xbZ x+yfr;ksa ds v/;;u ls irk pyrk gS fd dbZ x+yfr;ksa
esa ,d Øe gksrk gSA ;s x+yfr;ka çk;% ,d gh rjhds dh gksrh gSa vkSj budk iwokZuqeku
fd;k tk ldrk gSA gks ldrk gS fd buesa ls dqN x+yfr;ka T+;knk cPps djsa] tcfd
dqN x+yfr;ka FkksM+s ls cPps djsa fdUrq ;g tkuuk mi;ksxh gS fd bu x+yfr;ksa esa ,d
Øe gS vkSj ;fn dksbZ cPph ,d x+yrh djsxh rks vuqeku yxk;k tk ldrk gS fd og
vkSj dkSu&dkSu lh x+yfr;ka djsxhA ;g tkuus ls ge f'k{kd ds :i ls cPpksa esa lh[kus
dh çfØ;k ds çfr vf/kd laosnu'khy gks ik,axs vkSj mudh lh[kus dh {kerk ds çfr
vf/kd vko'Lr Hkh gks ik,axsA x+yfr;ksa esa fufgr Øe dh le> ds vykok blls gesa ;g
Hkh irk pyrk gS fd cPph D;k&D;k lgh dj ysrh gS vkSj ge mlds }kjk lw=fof/k ds
mi;ksx esa dh tkus okyh çfØ;kxr x+yfr;ka Hkh igpku ikrs gSaA ;fn f'k{kd ;g le>
ik, fd ckdh lc Bhd gS vkSj ek= çfØ;k esa dgha dksbZ x+yrh gS rks cPph ls ckrphr
dh tk ldrh gSA ;gka ;g dguk mfpr gS fd 'kq#vkrh nkSj esa cPph }kjk fof/k ds
mi;ksx esa dh tk jgh x+yrh dks lq/kkjuk laHko gSA fdUrq ;fn ;gh NksVh lh x+yrh u
igpkuhs tk, rks ;g eu esa cSB tkrh gSA blds ckn tc cPph T+;knk tfVy fof/k;ksa
dk mi;ksx djrh gS rks iwjh rjg my>dj jg tkrh gSA

geus bl ikB~;Øe ds nkSjku ns[kk gS fd xf.kr f'k{k.k esa çfØ;kxr vkSj vo/kkj.kkRed]
nksuksa rjg ds Kku ij /;ku nsuk t+:jh gSA fdlh xf.krh; fØ;k dh lqifjHkkf"kr
lw=fof/k ls ifjfpr djkus ls iwoZ ;g t+:jh gS fd Nk=ksa dks Bksl çrhdksa ds ek/;e ls
lEcaf/kr xf.krh; fØ;k ls ifjfpr djk;k tk, rkfd muds fnekx esa vo/kkj.kk
fodflr gks ik,A ;g Hkh ennxkj gksrk gS fd tc cPps çrhdkRed lw=fof/k esa FkksM+h
n{krk gkfly dj pqdsa rks muds lkeus ,d ckj fQj og fØ;k Bksl :i esa çLrqr dh
tk,A d{kk esa Nk=ksa dks fdlh xf.krh; fØ;k ls ifjfpr djkus ds dbZ rjhds gSaA ;s
rjhds dkQh lkekU; gSa&;s flQZ fHkUuksa ij gh oju~ xf.kr ds dbZ fo"k;ksa ij ykxw gksrs
gSaA fØ;k,a lh[kus dh fofHkUu voLFkkvksa esa bu fofHkUu çrhdksa dk feyk&tqyk mi;ksx
ennxkj gksrk gSA

vxys [k.M esa ge ns[ksaxs fd fHkUuksa dh fØ;k,a le>us esa enn nsus ds dqN rjhdsA

11.3 fHkUu lEca/kh lw=fof/k;kafHkUu lEca/kh lw=fof/k;kafHkUu lEca/kh lw=fof/k;kafHkUu lEca/kh lw=fof/k;kafHkUu lEca/kh lw=fof/k;ka

ge fHkUu dh fØ;kvksa ls lEcaf/kr lw=fof/k;ksa dh ppkZ igys dj gh pqds gSaA ogka geus
dqN vke x+yfr;ksa vkSj mUgsa lq/kkjus ds rjhdksa dh ckr dh FkhA ;gka ge tksM+ vkSj
?kVkuk dh lw=fof/k;ksa ls lEcaf/kr x+yfr;ksa ij ut+j MkysaxsA

ge mEehn djrs gSa fd gkbZ Ldwy esa ços'k ysus okys cPps fHkUuksa ds tksM+] ?kVkuk] xq.kk
vkSj Hkkx ds iz'u dj ik,axsA fdUrq Nk=ksa dh tkap djrs le; ge ek= lw=fof/k;ksa ij
mudh n{krk ij gh /;ku nsrs gSaA ;fn dksbZ Nk= bu lw=fof/k;ksa ds mi;ksx esa x+yrh
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la[;kvksa ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZdjs rks ge fu"d"kZ fudky ysrs gSa fd og fHkUu dh le> esa det+ksj gSA vke rkSj ij
;g vklkuh ls irk yxk;k tk ldrk gS fd fdl <ax dh çfØ;kxr x+yrh gqbZ gSA
vkb,] izkFkfed d{kkvksa ds cPpksa }kjk fn, x, nks mÙkjksa ij /;ku nsaA

mÙkj mÙkj mÙkj mÙkj mÙkj 1

5
6

3
8

8
14

+ =

mÙkj mÙkj mÙkj mÙkj mÙkj 2

7
9

2
3

5
27

− =

E7) mijksä çR;sd mÙkj esa cPpksa us mÙkj rd igqapus esa fdl çfØ;k dk mi;ksx
fd;k gksxk\

E8) rhu vU; ,slh x+yfr;ksa ds mnkgj.k nhft, tks vkius ns[kh gksaA ;g Hkh crkb,
fd mu mÙkjksa rd igqapus esa Nk= us fdl rdZ dk lgkjk fy;k gksxk\

;s vH;kl djrs vkius /;ku fn;k gksxk fd mÙkj 2 esa cPpksa us vyx&vyx fØ;kvksa
dh fof/k;ksa dks feyk fn;k gSA

lw=fof/k dk mi;ksx djrs le; fofHkUu lw=fof/k;ksa dks feyk nsuk ,d çeq[k fo"k; ds
:i esa mHkjrk gSA lw=fof/k dk mi;ksx djrs le; bl x+yrh dks laHkkyus ij fo'ks"k
/;ku fn;k tkuk pkfg,A

mÙkj 1 esa leL;k lw=fof/k dks x+yr <ax ls ykxw djus dh gSA lw=fof/k ykxw djrs le;
bl x+yrh ij /;ku nsuk Hkh ,d fo"k; gSA

mijksä fLFkfr;ksa ds vykok ,sls Hkh dqN ekeys gksrs gSa ftuesa x+yfr;ksa dk dksbZ Øe ugha
gksrkA ,sls ekeys çk;% lw=fof/k dks ykxw djus esa grk'kk ds dkj.k mRiUu gksrs gSaA fdUrq
,sls ekeyksa esa fLFkfr mruh xaHkhj ugha gksrhA

;fn ge fHkUuksa dks gy djus ds ckjs esa lkspsa] rks irk pyrk gS fd pkj esa ls dksbZ Hkh
fØ;k djrs gq, dbZ lw=fof/k;ksa dk /;ku j[kuk gksrk gSA fdUrq cPpksa dk dke ek= bruh
lw=fof/k;ksa ls ugha pysxkA

pkj cqfu;knh fØ;kvksa dh fof/k;ksa ds vykok dbZ vU; lw=fof/k;ka gSa %

d½ ,d fHkUu ij fØ;k,a

1) rqY; fHkUu irk djuk

2) ljyre :i esa cnyuk

3) fo"ke fHkUu dks fefJr fHkUu esa ;k fefJr fHkUu dks fo"ke fHkUu esa cnyuk

4) fHkUu dks n'keyo la[;k esa ;k n'keyo la[;k dks fHkUu esa cnyuk

[k½ nks ;k nks ls vf/kd fHkUuksa dh fØ;k,a] tSls rqyukA
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fHkUufHkUufHkUufHkUufHkUu Li"V gS fd my>u ds volj cgqr T+;knk gS D;ksafd dbZ fofHkUu ifjfLFkfr;ka ,slh gksrh
gSa ftuesa Nk=ksa dks FkksM+h&lh vyx lw=fof/k dk mi;ksx djuk gksrk gSA ;fn bldh
otg ls Nk=ksa ds fnekx esa gksus okys Hkze dks de djuk gS] rks t+:jh gksxk fd fHkUuksa
ds ckjs esa mudh vo/kkj.kkRed le> dks Li"V fd;k tk,A

rks] cPps lw=fof/k dks lgh <ax ls bLrseky djuk dSls lh[k ldrs gSa \ vc ge blh
ij ppkZ djsaxsA

11.3.1 tksM+ vkSj ?kVkuk dh lw=fof/ktksM+ vkSj ?kVkuk dh lw=fof/ktksM+ vkSj ?kVkuk dh lw=fof/ktksM+ vkSj ?kVkuk dh lw=fof/ktksM+ vkSj ?kVkuk dh lw=fof/k

izkjEHk fHkUuksa dks tksM+us dh lw=fof/k ls djrs gSaA tSls] 
1
4

1
6

+  ij x+kSj djrs gSaA

ge tkurs gSA bls djus ds nks rjhds gSa

1) myV xq.kk ls] ;kuh 
1
4

1
6

1 6 1 4
24

10
24

+ =
× + ×

=

2) y?kqÙke lekioR;Z ds mi;ksx ls] ;kuh igys 4 vkSj 6 dk y?kqÙke lekioR;Z fudkysa

tks 12 vk,xk vkSj fQj mÙkj 
5

12  çkIr djsaA

D;k vki eq>s crk ldrs gSa fd ;s nksuksa fof/k;ka ,d gh mÙkj D;ksa nsrh gSa\ vFkkZr buls
gesa nks rqY; fHkUusa D;ksa feyrh gSa \ vki ,d xfrfof/k ds t+fj, ;g ckr cPpksa dks dSls
crk ldrs gSa \ ;gka ,d xfrfof/k mnkgj.k ds rkSj ij nh tk jgh gSA

cjkcj vkdkj ds nks cM+s oxZ cukb, ¼fp= esa n'kkZ, vuqlkj cM+s pkS[kkus okys xzkQ dkxt+
dk mi;ksx fd;k tk ldrk gS& ns[ksa fp= 2¼d½ 2¼[k½A

fp= 2 ¼d½fp= 2 ¼d½fp= 2 ¼d½fp= 2 ¼d½fp= 2 ¼d½
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la[;kvksa ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZ
eku yhft, fd 

1
4  vkSj 

1
6  dks tksM+uk pkgrs gSaA cPpksa ls dfg, fd os çR;sd xzkQ

dkxt+ ij 
1
4  vkSj 

1
6  Hkkx jax nsA ns[ksa fp= 2¼d½ vkSj fp= 2¼[k½A

vc muls dfg, fd os ,d vk;r ¼;k oxZ½ ysa ftldh enn ls os çR;sd jax Hkjs {ks=
dks Bhd&Bkd uki ldsaA 'kk;n mUgsa vkidh enn dh t+:jr iM+sA

;gka ekiu dh bdkbZ esa dkQh fofo/krk mHkj ldrh gSA dqN Nk= bu jaxs gq, {ks=ksa dks

,d bdkbZ ls uki ldrs gSa tks iwjs oxZ dk 
1

24  gks ¼ns[ksa fp= 3¼d½½A dqN Nk= 
1

12

vkSj dqN vU; Nk= 
1

48  dh bdkbZ Hkh ys ldrs gSa ¼ns[ksa fp= 3¼[k½ vkSj 3¼x½½A

bl rjg os ns[k ik,axs fd 
1
4  vkSj 

1
6  nksuksa ds rqY; ,slh fHkUusa gksaxh ftuds gj leku

gksaxsA bUgsa tksM+uk os tkurs gSaA

vc iwjh d{kk esa mu cPpksa ds lkFk ppkZ dhft, ftUgksaus vyx&vyx leku gj çkIr
fd, gSaA bl ppkZ ls os ;g le> ik,axs fd tksM+ djus ds fy, fdlh Hkh leku gj dk
mi;ksx fd;k tk ldrk gSA vki cPpksa dks vkxs ppkZ ds fy, mRlqd dj ldrs gSa rkfd
os ;g le> ik,a fd D;ksa ;s ^vyx&vyx* mÙkj vk jgs gSaA bl ppkZ ls os ;g le>
ik,axs fd ;s lkjh fHkUu rqY; gSa vkSj okLro esa gj ds fdlh Hkh xq.kt dk mi;ksx fd;k

fp= 2 ¼[k½fp= 2 ¼[k½fp= 2 ¼[k½fp= 2 ¼[k½fp= 2 ¼[k½
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fHkUufHkUufHkUufHkUufHkUu tk ldrk gSA bl volj dk ykHk mBkdj vki bl ckr ij Hkh /;ku ns ldrs gSa fd
lcls lqfo/kktud gj dkSu&lk gksxkA gks ldrk gS fd lcls lqfo/kktud gj dHkh rks
lkekU; xq.kt gks vkSj dHkh y?kqÙke lekioR;ZA

fp= 3 ¼[k½fp= 3 ¼[k½fp= 3 ¼[k½fp= 3 ¼[k½fp= 3 ¼[k½
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la[;kvksa ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZ
E9) mijksDr xfrfof/k dk mi;ksx vki vyx&vyx gj okyh fHkUuksa dh ckdh dh

lw=fof/k le>kus ds fy, dSls djsaxs\

;fn vkius ;g vH;kl fd;k gS] rks 'kk;n vkidks yxk gksxk fd dqN cPpksa dks vleku
fHkUuksa ds tksM+@ckdh ij idM+ cukus ds fy, dqN vU; çdkj dh enn dh t+:jr gksrh
gSA blds fy, ekid tkj ,d vkSj lk/ku gks ldrk gSA

fp= 3 ¼x½fp= 3 ¼x½fp= 3 ¼x½fp= 3 ¼x½fp= 3 ¼x½

tSlk fd vki fp= 4 esa ns[k ldrs gSa fd ekid tkj ikjn'khZ inkFkZ ls cuk ,d
csyukdkj@vk;rkdkj tkj gksrk gSA fp= 4¼x½ esa n'kkZ, tkj dk mi;ksx blds fy,
ugha fd;k tk ldrk gSA

fp= 4¼x½ dks u ysdj 4¼d½ o 4¼[k½ esa n'kkZ, tkj dks ysus dk dkj.k ;g gS fd blesa
cPps nzo ds vk;ru vkSj ÅapkbZ dk lEca/k vklkuh ls ns[k ldrs gSaA tSls& tkj esa
,d&frgkbZ vk;ru ikuh dh ÅapkbZ tkj dh ÅapkbZ dh ,d&frgkbZ gksxhA

fp= 4fp= 4fp= 4fp= 4fp= 4
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fHkUufHkUufHkUufHkUufHkUu vxys mnkgj.k esa crk;k x;k gS fd d{kk 4 dh ,d f'k{kd us bl ekid tkj dh enn
ls vleku fHkUuksa dh ckdh dh ppkZ dSls dhA

mnkgj.k mnkgj.k mnkgj.k mnkgj.k mnkgj.k 1 % f'k{kd bl d{kk esa 10 ekid tkj ysdj vkbZA os Nk=ksa dks vleku fHkUuksa
dh ckdh le>kuk pkgrh FkhaA cPpksa us fofHkUu fHkUuksa dh le> fodflr djus ds fy,
bl ekid tkj dk mi;ksx dbZ ckj fd;k FkkA

f'k{kd us ;g le>kuk 'kq: fd;k fd 
1
3

1
4

+  D;k gksrk gS\* f'k{kd us mUgsa ^
1
3  tkj*

vkSj ^
1
4  tkj* fn[kk;k ¼ns[ksa fp= 5½A

fp= 5fp= 5fp= 5fp= 5fp= 5

vkxs ppkZ fuEukuqlkj pyh %

f'k{kd % bu nks tkjksa dks ns[kksA igyk tkj 
1
3  Hkjk gS vkSj nwljk 

1
4  Hkjk gS eku

yks eSa nwljs tkj dk ikuh igys tkj esa Mky nw¡A vc igys tkj esa fdruk
ikuh gksxk\

cPps %
2
3

f'k{kd % dSls\

cPps % vkius 
1
3  fu'kku ds Åij ikuh MkykA og vxys fu'kku rd Hkj x;kA

rks ;g 
2
3  gSA

vc f'k{kd us le>k;k fd nksuksa ekid tkjksa ds Hkkx vyx&vyx gSaA
blds ckn mUgksaus cPpksa ls iwNk fd nksuksa ekid tkjksa dk ikuh feyk nsus

ds ckn 
2
3  ls de gksxk ;k T+;knkA dqN cPpksa us dgk fd ikuh 

2
3  ls

de gksxk] tcfd 'ks"k [kkeks'k jgsA
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la[;kvksa ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZf'k{kd % pyks] D;k rqe ;g crk ldrs gks fd ikuh vk/ks ls T+;knk gksxk ;k
vk/ks ls de\

cPps % vk/ks ls T+;knkA ugha ,d feuV] vk/ks ls deA

f'k{kd % pyks ;g ns[krs gSa fd D;k ikuh Mkyus ls igys ge mÙkj dk vuqHko
yxk ldrs gSaA çR;sd tkj esa fdrus Hkkx gSa\

cPps % igys tkj esa rhu Hkkx vkSj nwljs tkj esa pkj HkkxA

f'k{kd % rqEgsa ;gka tksM+us esa dfBukbZ vk jgh gS D;ksafd Hkkx cjkcj ugha gSa ijUrq
eSa bu Hkkxksa dks ckaVdj Hkkxksa dh la[;k cny ldrh gw¡A eku yks eSa
igyk tkj ysdj mlds çR;sd Hkkx dks nks Hkkxksa esa ckaV nwaA rc esjs ikl
fdrus Hkkx gksaxs\

cPps % N% HkkxA

f'k{kd % lghA vc Hkh nksuksa tkjksa ds Hkkx cjkcj ugha gq,A lkspks blds ckjs esaA
igys tkj esa rhu Hkkx vkSj nwljs tkj esa pkj Hkkx gSaA ;fn eSa igys tkj
ds çR;sd Hkkx dks pkj Hkkxksa esa ckaV nwa] rks fdrus dqy gks tk,axs\

cPps % ¼x.kuk djus esa dqN oDr ysrs gSa½ ckjg HkkxA

fp= 6fp= 6fp= 6fp= 6fp= 6

f'k{kd % vc ;fn eq>s nwljs tkj ij Hkh 12 Hkkx pkfg,] rks çR;sd Hkkx dks fdrus
Hkkxksa esa ckaVuk gksxk\

cPps % eSMe] çR;sd Hkkx dks rhu NksVs&NksVs Hkkxksa esa ckaVuk iM+sxkA

f'k{kd % lghA ;fn rqe igys tkj ds çR;sd Hkkx dks 4 Hkkxksa esa vkSj nwljs tkj
ds çR;sd Hkkx dks 3 Hkkxksa esa ckaV nks] rks nksuksa tkjksa ij 12-12 Hkkx gks
tk,axsA

cPpsa viuh uksV cqd esa cus tkj ds fp=ksa ds Hkkxksa dks ckaVdj ns[krs gSa fd nksuksa tkjksa
esa 12-12 Hkkx curs gSaA
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fHkUufHkUufHkUufHkUufHkUu ,d cPph % ¼gkFk mBkrs gq,½ Vhpj] igys tkj esa 3 Hkkx gSa vkSj ge çR;sd Hkkx dks
4 Hkkxksa esa ckaVrs gSaA nwljs tkj esa 4 Hkkx gSa vkSj ge çR;sd Hkkx dks 3
Hkkxksa esa ckaVrs gSaA

f'k{kd % vPNk /;ku fn;k rqeusA et+snkj ckr gS] ugha\ D;k dksbZ eq>s crk ldrk
gS fd ;g D;ksa dke dj tkrk gS&3 Hkkxksa esa çR;sd ds 4 Hkkx vkSj 4
Hkkxksa esa çR;sd ds 3 Hkkx\

,d vU; cPph  % eSMe] D;ksafd 3× 4 vkSj 4× 3 cjkcj gSaA

f'k{kd % cgqr cf<+;kA rqeus okdbZ dqN [kkst fudkyk gSA vc crkvks 
1
3  vkSj 

1
4

dks dSls tksM+saxs\

cPps % ¼pqi½

f'k{kd % geus tks NksVs Hkkx fd, gSa muds :i esa 
1
3  fdruk gS\

cPps %
4

12  gSA

f'k{kd % BhdA vkSj NksVs Hkkxksa ds :i esa 
1
4  fdruk gS\

cPps %
3

12  gSA

f'k{kd % cf<+;kA D;k vc rqe 
1
3  vkSj 

1
4  dks tksM+ ldrs gks\

f'k{kd us muls dgk fd os bls viuh&viuh uksV cqd esa fy[k ysaA

1
3

1
4

+  nksuksa tkj esa Hkkxkas dh leku la[;k = 12

1
3

1 4
3 4

4
12

=
×
×

=

1
4

1 3
4 3

3
12

=
×
×

=

blhfy, 
1
3

1
4

4
12

3
12

7
12

+ = + =

f'k{kd us iwNk fd ;g vk/ks ls vf/kd gS ;k deA dbZ cPps bl ç'u dk mÙkj ns ik,A

ekid tkj ds lkFk dqN vkSj ,sls mnkgj.kksa dh ppkZ ds ckn f'k{kd us mUgsa NksVh&NksVh
fHkUuksa ds tksM+ ds dbZ iz'u fn,A bl çfØ;k ds nkSjku os myV xqf.kr dh fof/k ls
ifjfpr gks x,A ekid tkj dk ;g ekWMy f'k{kd dks cgqr Hkk;k D;ksafd myV xqf.kr
dh çfØ;k dk çR;sd pj.k blls esy [kkrk gSA

x
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la[;kvksa ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZvc ;g vH;kl djds ns[ksaA

E10) crkb, fd vki ekid tkj dk mi;ksx 
2
3

2
5

+  dks gy djus ds fy, dSls

djsaxsA fp= uhps fn, x, gSaA

fp= 7fp= 7fp= 7fp= 7fp= 7

vxys mnkgj.k esa vki ns[ksaxs fd f'k{kd us ekid tkj dk mi;ksx ,slh fHkUuksa dk tksM+
le>kus ds fy, dSls fd;k ftuds gjksa ds lkekU; xq.kd gksA

mnkgj.k mnkgj.k mnkgj.k mnkgj.k mnkgj.k 2 % f'k{kd us izkjEHk 
1
4

5
6

+  ls dhA

f'k{kd % cPpksa] ;s nks tkj gSaA igyk 
1
4  Hkjk gS vkSj nwljk 

5
6 A D;k rqe crk

ldrs gks fd eS a
1
4  vkSj 

5
6  dks dSls tks³w \

cPps % ge igys tkj ds çR;sd Hkkx dks 6 Hkkxksa esa vkSj nwljs tkj ds çR;sd
Hkkx dks 4 Hkkxksa esa ckaV ldrs gSaA

f'k{kd % rc çR;sd tkj ij fdrus Hkkx gksaxs\

cPps % ¼fxudj½ 24 HkkxA

f'k{kd % BhdA gka] bl iz'u dks djus dk ;g ,d rjhdk gSA ijUrq blesa Hkkxksa
dh la[;k cgqr T+;knk gks tk,xhA D;k ge tkjksa dks blls de Hkkxksa
esa ckaVdj dke ugha pyk ldrs\

cPps % ¼pqi½

f'k{kd % nksuksa tkj dks ns[kksA D;k rqEgsa dksbZ fu'kku nksuksa tkjksa esa esy [kkrs
fn[krs gSa\

cPps % gka] igys tkj dk 
2
4  nwljs tkj ds 

3
6  fu'kku ls esy [kkrk gSA
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fHkUufHkUufHkUufHkUufHkUu f'k{kd % cf<+;kA vc bu nksuksa tkjksa dks esy [kkrs fu'kkuksa rd ns[krs gSa ¼nsf[k,
fp=½A ¼f'k{kd esy [kkrs fu'kkuksa ij ,d ykbu [khap nsrh gSA½

fp= 8fp= 8fp= 8fp= 8fp= 8

vc crkvksa fd feyku js[kk rd nksuksa tkjksa esa fdrus&fdrus Hkkx gSa\

cPps % ¼d½ tkj esa 3 Hkkx vkSj ¼[k½ tkj esa 2 HkkxA

f'k{kd % fcYdqy BhdA eku yks fd eSa flQ+Z feyku js[kk rd gh nksuksa tkjksa esa
cjkcj&cjkcj cukuk pkgrh gwaA blds fy, D;k djuk gksxk\

cPps % ¼lkspdj½ vki igys tkj ¼d½ ds çR;sd Hkkx dks 2 Hkkxksa esa vkSj nwljs
tkj ¼[k½ ds çR;sd Hkkx dks 3 Hkkxksa esa ckaV ldrh gSaA rc nksuksa tkjksa
esa feyku js[kk rd 6-6 Hkkx gks tk,axsA

f'k{kd % cf<+;kA D;k vc rqe feyku js[kk ds Åij ds Hkkxksa dks Hkh blh rjg ckaV
ldrs gks\

cPps % gka] dj ldrs gSaA Åij Hkh 6-6 Hkkx gks tk,axsA

f'k{kd % rks nksuksa tkjksa ij dqy fdrus&fdrus Hkkx gq,\

cPps % 12-12 HkkxA

f'k{kd % vc rqe 
1
4

5
6

+  dks tksM+ ldrs gks\

cPps % gka] VhpjA

vkSj mUgksaus viuh&viuh uksV cqd esa bls fuEukuqlkj fy[kk %

nksuksa tkjksa esa Hkkxksa dh cjkcj la[;k = 12

4× 3 = 12

6× 2 = 12
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la[;kvksa ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZ1
4

1 3
4 3

3
12

=
×
×

=

5
6

5 2
6 2

10
12

=
×
×

=

blhfy,

1
4

5
6

3
12

10
12

13
12

1 1
12

+ = + = =

blds ckn f'k{kd us mUgsa le>k;k fd bUgsa tksM+rs gq, os 24 Hkkxksa dk mi;ksx Hkh dj
ldrs gSa vkSj 12 Hkkxksa dk HkhA okLro esa 4 vkSj 6 dk dksbZ Hkh lkekU; xq.kt ^Hkkxksa
dh la[;k* ds :i esa fy;k tk ldrk gSA bl ekSds ij f'k{kd us mUgsa ;g Hkh le>k;k
fd lcls de lkekU; xq.kt dks gh y?kqÙke lekioR;Z (LCM) Hkh dgrs gSaA bl
mnkgj.k esa y?kqÙke lekioR;Z 12 gSA vFkkZr~ os ;g iz'u y?kqÙke lekioR;Z ls Hkh dj
ldrs gSaA

bl rjg ls f'k{kd us mUgsa ;g Hkku djk;k fd tksM+ ^myV xqf.kr* fof/k ls Hkh fd;k
tk ldrk gS vkSj ^y?kqÙke* fof/k] ls HkhA

x

mijksDr mnkgj.k esa geus ns[kk fd f'k{kd us cPpksa dks tksM+ dh lw=fof/k le>kus esa
enn dSls dhA

vHkh rd vkius tks dqN v/;;u fd;k Fkk] mlds vykok xfrfof/k ds rjhds ls vkius
ns[kk gksxk fd fHkUuksa dks tksM+us o ?kVkus dh fof/k dk vk/kkj ;g gS fd igys leku gj
okyh rqY; fHkUusa irk yxkbZ tk,aA

;fn ge ;s iz'u iwNsa fd fHkUuksa dh lw=fof/k;ksa esa bruh Nykaxs D;ksa gSa vkSj cPps muesa
bruh xyfr;ka D;ksa djrs gSa] rks lcls çeq[k ckr ;g lkeus vkrh gS fd fHkUuksa ds ekeys
esa cPpksa dks ;g lko/kkuh j[kuh gksrh gS fd tksM+rs le; cjkcj vkdkj ¼lkbt½ ds
VqdM+ksa dks gh tksM+saA ;g cPPkksa ds fy, ,d ubZ ckr gksrh gS D;ksafd mUgsa iw.kkZad la[;kvksa
dks tksM+us dk vH;kl gS tks lnSo cjkcj vkdkj dh gksrh gSaA tksM+ o ?kVkuk dh
fof/k;ksa dk vH;kl dj jgs cPPkksa ds fy, ;g le>uk t+:jh gS fd lkjh lEcaf/kr fHkUuksa
esa tks VqdM+s gksa os cjkcj vkdkj ds gksus pkfg,A myV xqf.kr ;k y?kqÙke fudkyus ;k
fdlh Hkh vU; fof/k dk mn~ns'; ;gh gSA

vr% bls le>us dk igyk dne fHkUuksa dh le> ls tqM+k gSA fHkUuksa dk vFkZ D;k gS
vkSj dSls vyx&vyx gjksa okyh fHkUusa rqY; gks ldrh gSa\ ;g le>uk Hkh vko';d
gS fd gj c<+us ds lkFk fHkUu NksVh gksrh tkrh gSA cPpksa dks ;g Hkh le>uk gksxk fd
fHkUuksa dh rqyuk djus ls igys muds gjksa dks cjkcj djuk t+:jh gksrk gS D;ksafd rHkh
rqyuk fd, tk jgs VqdM+s cjkcj vkdkj ds gksrs gSaA ;gh fLFkfr tksM+ esa Hkh gksrh gSA

vxys [k.M esa ge xq.kk vkSj Hkkx dh ppkZ djsaxsA
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fHkUufHkUufHkUufHkUufHkUu 11.3.2 xq.kk vkSj Hkkx dh lw=fof/kxq.kk vkSj Hkkx dh lw=fof/kxq.kk vkSj Hkkx dh lw=fof/kxq.kk vkSj Hkkx dh lw=fof/kxq.kk vkSj Hkkx dh lw=fof/k

çfØ;k ds vuqlkj ls ns[ksa rks lEHkor% fHkUuksa ds xq.kk dh lw=fof/k lcls vklku gSA
fHkUuksa dk xq.kk djus ds fy, ek= bruk djuk gksrk gS fd va'kksa vkSj gjksa dk
vyx&vyx xq.kk dj fy;k tk,A pwafd xq.kk dh lw=fof/k bruh vklku gS] blfy, rdZ
fn;k tkrk gS fd blesa vo/kkj.kkRed Kku ij /;ku nsus dh t+:jr ugha gSA fdUrq xq.kk
dh fØ;k dk vFkZ le>uk dgha T+;knk tfVy fo"k; gSA

iw.kkZad la[;kvksa esa rks xq.kk dk vFkZ gS cjkcj leqPp;ksa dh ,d fuf'pr la[;k dk tksM+A
D;k ;gh ifjHkk"kk fHkUuksa ij Hkh ykxw gksrh gS\ cPpkas dks vki bl ckr dk vkHkkl dSls

nsaxs fd fHkUuksa ds xq.kk dk vFkZ D;k gS\ ;g le>uk rks 'kk;n vklku gks fd 4 1
3

×

¼;k 
1
3

4× ½ dk vFkZ gS ^
1
3  dks 4 ckj tksM+uk] exj ;g le>uk dkQh dfBu gS fd

^
1
3

2
3

× * dk vFkZ ^
2
3  dks 

1
3  ckj tksM+uk* gksrk gSA

rks] ,sls xq.kk ds ckjs esa D;k fd;k tk,\ D;k vke thou esa buds dksbZ Bksl mnkgj.k
gSa\ tSls] vki cPpksa ls iwN ldrs gSa fd ;fn lksgu vkSj eksgu ds ikl ,d lsc Fkk vkSj
nksuksa us bls cjkcj&cjkcj ckaVk rks çR;sd dks fdruk feysxk\ vkSj blds igys fd os
viuk&viuk Hkkx [kk ikrs] nks vkSj nksLr ogka vk /kedsA eksgu vkSj lksgu us mUgsa Hkh
lsc esa ls Hkkx nsuk r; fd;kA rks vUr esa eksgu dks fdruk lsc feysxk\ ;fn ge cPpksa
ds lkFk bldk fo'ys"k.k djsa rks ns[krs gSa fd eksgu dks vk/ks dk vk/kk feysxkA j?kq ls
,d lsc ysdj vkSj lyek ls vk/kk lsc vkSj ysdj vki cPpksa dks ;g le>k ldrs gSa
vkSj O;Dr djok ldrs gSa fd tq+cSnk dks nks vk/ks lsc ;kuh nks xquk vk/kk lsc feykA
bl rjg ds mnkgj.k ysdj rFkk cPpksa ls mnkgj.k cuokdj vki /khjs&/khjs ;g le>us

esa enn dj ldrs gSa fd 
1
2

1
2

×  dk vFkZ gksrk gS vk/ks dk vk/kk vkSj 2 1
2

×  dk vFkZ

gksrk gS nks ckj vk/kk vkfnA cPpksa ds lkFk ppkZ ds nkSjku bls /khjs&/khjs fHkUuksa ls xq.kk
dk lkekU; :i fn;k tk ldrk gSA mUgsa ;g le>k;k tk ldrk gS fd xq.kk dk vFkZ
^dk* Hkh gksrk gSA njvly tc vki iw.kkZad la[;kvksa dh fØ;k,a djrs gSa rks xq.kk dk
vFkZ gksrk gS dksbZ leqPp; fdruh ckj tcfd 'kq) fHkUu ls xq.kk djus dk vFkZ gksrk gS
fdlh dk bruk HkkxA

vFkkZr~ fdlh jkf'k ;k la[;k dk vkaf'kd Hkkx ysus ds fy, ge mlesa fHkUu ls xq.kk djrs
gSaA ge vDlj bl ckr dks tkus cxSj ,slk djrs jgrs gSaA vkb,] ,slh dqN fLFkfr;ka
ns[krs gSaA

,d O;atu fof/k esa 5 yksxksa ds fy, dksbZ O;atu cukus ds fy, t+:jh pht+s crkbZ xbZ
gSaA ;fn rhu yksxksa ds fy, cukuk gks] rks çR;sd pht+ fdruh yh tk,\ gka] bl ekeys
esa FkksM+k yxHkx ls dke py ldrk gSA ;k gesa 1 fd-xzk- I;kt+ ds nke irk gSa vkSj ge

3
4  fd-xzk- I;kt+ ds nke irk djuk pkgrs gSaA ;k 1 dês pkoy ds nke ds vk/kkj ij

ge 
2
3  dêk pkoy ds nke irk djuk pkgsaA ;k eku yhft, fd 3 yksxksa u feydj dksbZ
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la[;kvksa ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZ
dke fd;k vkSj vkenuh dks muds chp ckaVuk gSA ;fn ,d O;fDr us 

1
5  dke fd;k

gS vkSj 'ks"k 2 us feydj 
2
5  dke fd;k gS] rks vkenuh dk caVokjk muds ;ksxnku ds

vuqikr esa djuk gksxkA ;g ,d ,slh fLFkfr gS tc ,d gh jkf'k esa vyx&vyx fHkUuksa
ls xq.kk djuk gksxkA vxyk vH;kl djrs gq, vki ,slh vU; fLFkfr;ka lksp ldrs gSaA

E11) Åij nh xbZ fLFkfr;ksa ls vyx] vke thou dh nks ,slh fLFkfr;ka crkb, tgka
fHkUuksa ls xq.kk dk mi;ksx gksrk gSA vke thou ds mnkgj.kksa dk mi;ksx djrs
gq, vki cPpksa dks fHkUuksa ls xq.kk dk vewÙkZ vFkZ xzg.k djus esa dSls enn djsaxs\

fHkUuksa ls xq.kk dh laHko fLFkfr;ksa esa vkius /;ku fn;k gksxk fd caVokjs dh fLFkfr;ksa esa
fHkUuksa ls xq.kk dh t+:jr iM+rh gSA ckj&ckj caVokjk ;k Hkkx dk Hkkx ¼tSls& equkQs

ds 
1
5  Hkkx dk 

1
3  Hkkx½ tSlh fLFkfr;ksa esa Hkh fHkUu ls xq.kk djuk gksrk gSA

buesa ls dbZ fLFkfr;ka vo'; ,slh gSa ftudks fHkUuksa ds xq.kk dh lw=fof/k dk mi;ksx fd,
fcuk Hkh gy fd;k tk ldrk gSA gekjk dguk ;g ugha gS fd ,sls iz'uksa dks gy djus
ds fy, fHkUuksa ds xq.kk dh lw=fof/k tkuuk t+:jh gSA eqík okLro esa ;g gS fd cPps
bldh vo/kkj.kkRed le> fodflr djsa rkfd os ,slh fLFkfr;ksa ls fo'okliwoZd fuiV
ldsaA blds vykok muesa ;g {kerk fodflr gksuh pkfg, fd os bu fLFkfr;ksa dk
mi;ksx djrs gq, fHkUuksa dh vewrZ /kkj.kk rd igqap ldsaA mudk lEidZ ,slh fLFkfr;ksa
ls djk;k tkuk pkfg, vkSj mUgsa ,d lEiw.kZ] ,d laxzg ;k ,d jkf'k dk vkaf'kd Hkkx
ysrs gq, bu fLFkfr;ksa ls ifjfpr gks tkuk pkfg,A fHkUuksa ds xq.kk dh lw=fof/k dks lh[kuk
vkSj mi;ksx djkuk bl çdkj dh fLFkfr;ksa ls laidZ dk ,d volj nsrk gSA blls bl
çdkj dh fLFkfr;ksa ls fuiVus ds fy, t+:jh le> o gquj lqn`<+ djus esa enn feyrh
gSA lw=fof/k dh tkudkjh lqfo/kk çnku djrh gS vkSj vo/kkj.kkRed le> lw=fof/k ds
mi;ksx dks vFkZiw.kZ cuk nsrh gSA

mijksDr mnkgj.kksa dks lko/kkuhiwoZd le>rs gq, geus ns[kk fd fHkUuksa dk xq.kk çfØ;k
ds Lrj ij rks vklku gS fdUrq vo/kkj.kk ds Lrj ij tfVy gSA bldk vFkZ ;g gS fd
gesa fØ;k dk vFkZ i<+kus ls drjkuk ugha pkfg,A izk:iksa ds ek/;e ls cPpksa dk lEidZ
bl ckr ls gksuk pkfg, fd fHkUuksa ls xq.kk dk vFkZ D;k gSA fdUrq ;g O;kogkfjd ugha
gksxk fd muls xq.kk ds çR;sd mnkgj.k dks izk:i ds :i esa çLrqr djus dks dgk tk,A
geas ;kn j[kuk pkfg, fd tfVy vo/kkj.kkvksa dks le>us esa le; yxrk gSA

tSlk fd geus tksM+ ds ekeys esa ns[kk Fkk] xq.kk dh fØ;k esa Hkh dbZ pj.k gksrs gSaA bl
fØ;k dks le>us ds fy, gesa bu lkjs pj.kksa dks vyx&vyx ns[kuk gksxkA ;s pj.k
fuEukuqlkj gSa %

1) ,d bdkbZ fHkUu ls iw.kkZad la[;k dks xq.kk djukA tSls 
1
3

2×

2) bdkbZ fHkUu dks bdkbZ fHkUu ls xq.kk djukA tSls 
1
2

1
3

×
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fHkUufHkUufHkUufHkUufHkUu
3) fdlh mfpr fHkUu dks bdkbZ fHkUu ls xq.kk djukA tSls 

2
3

1
3

×

4) ,d mfpr fHkUu dks fdlh nwljh mfpr fHkUu ls xq.kk djukA tSls 
2
3

3
4

×

xq.kk dh fØ;k dks le>us ds fy, cPph dks ;s lkjs pj.k lh[kus gksaxsA ,d ckj xq.kk
dh çfØ;k ij fuiq.krk ik yh gks rks Hkkx dh çfØ;k lh[kuk dkQh vklku gSA fdlh
fHkUu ls Hkkx dk vFkZ gS mldh foykse fHkUu ls xq.kk djukA ;g dkQ+h ljy fn[krk
gSA exj [k.M-1 esa ge ns[k pqds gSa fd vka[k ewandj lw=fof/k dk mi;ksx djrs gq, cPps
cgqr lkjh xyfr;ka djrs gSaA ;gka bl lEca/k esa dqN lq>ko fn, tk jgs gSaA

xq.kk dh vo/kkj.kkRed le> ds i{k esa geus tks rdZ fn, Fks] os vf/kdka'kr% Hkkx ij
Hkh ykxw gksrs gSaA geus ppkZ dh Fkh fd fofHkUu ifjfLFkfr;ksa esa fdlh lw=fof/k dks dkjxj
<ax ls mi;ksx dj ikus ds fy, vko';d gS fd cPpksa ds ikl lEcaf/kr fØ;k dk dqN
vo/kkj.kkRed Kku gksA vki Hkkx ds lanHkZ esa ;g vk/kkj dSls fodflr djsaxs\ cPph dks
blds fy, rS;kj djus gsrq iw.kkZad la[;kvksa ds Hkkx ls lEcaf/kr nks izdkj ds vFkksZa dk
iqujkoyksdu vko';d gSA

1) Hkkx crkSj ^lewghdj.k* ¼;kuh ckjEckj ?kVkuk½ ds :i esa vkSj

2) Hkkx ^cjkcj forj.k*ds :i esa

tSls 12 ÷ 4 dh O;k[;k nks rjg ls dh tk ldrh gS&igyh] ^12 pht+ksa dk 4 ds chp
cjkcj&cjkcj caVokjk* vkSj nwljh] ^12 esa 4-4 ds fdrus lewg gSa\*

 \\\\\ D;k ;gh nks vFkZ fHkUuksa ij ykxw gksrs gSa] tSls 
3
4

1
2

÷  ds Hkh ogh vFkZ gSa\

mnkgj.k ds fy, 
3
4

1
2

÷  ysrs gSaA ge bldk vFkZ ;g yxk ldrs gSa% ÞbdkbZ fHkUu 
1
4

dk 3 xquk bdkbZ fHkUu 
1
4  ds nqxus ds chp cjkcj ckaVk x;kßA

vc ;fn ge fp= 9A esa fn[kk, vuqlkj 
1
4  dks ,d oLrq ds :i esa n'kkZ,a rks bldk

vFkZ gksxk fd ,slh 3 oLrqvksa dks ,slh gh 2 vU; oLrqvksa ds chp cjkcj&cjkcj ckaVuk

gSA vFkkZr~ bu 2 oLrqvksa esa ls çR;sd dks ,slh 1 1
2  oLrq,a feyasxhA /;ku nsa fd ;gka og

oLrq vkaf'kd Hkkx 
1
4  gSA vr% mÙkj 1 1

2  gSA ;kuh 
3
4

2
4

1 1
2

÷ =

;g çfØ;k le>kuk dfBu gSA fQj Hkh ;fn ge fHkUu pkVZ tSls lk/kuksa dk mi;ksx djsa]
rks ge ;g çfØ;k vklkuh ls djds mÙkj çkIr dj ldrs gSaA fHkUu pkVZ ls vkidk
ifjp; igys gks gh pqdk gSA

blh çdkj ls ge nwljs vFkZ dks Hkh le> ldrs gSaA D;ksa u vki Lo;a ;g dksf'k'k djsaA

fp= 9fp= 9fp= 9fp= 9fp= 9A

1/4 1/4

1/41/4

1/4 1/4

1/4 1/4



125

la[;kvksa ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZ
E12) le>kb, fd 3 1

4  esa fdrus 2 1
4  gSa\ D;k vki chtxf.kr dh enn ls bls gy

dj ldrs gSa\

/;ku nsa fd bLrseky fd, x, mnkgj.k 
2
4

1
4

÷  esa nksuksa dh la[;kvksa esa gj cjkcj FkkA

vki vyx&vyx gj dh fHkUuksa ij bls dSls ykxw djsaxs\ tSls] 
9

12
3
6

÷  ij \

blesa ge HkkT; 
9

12  dks 9 erZck 
1

12  ds :i esa rFkk Hkktd 
3
6  dks 3 ckj 

1
6  ds :i

esa çdV dj ldrs gSaA fp= 9b esa ;gh fn[kk;k x;k gSA

blds ckn 3 1
6  dks 6 1

12  ds :i eas fn[kk,a] tSlk fd fp= 10 esa crk;k x;k gSA

vc HkkT; 9 1
12  esa ls ,d&,d 

1
12  dks Hkktd 6 1

12  ds çR;sd 
1

12  esa ck¡V nhft,]

tSls fp= 11 esa fn;k x;k gSA
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fHkUufHkUufHkUufHkUufHkUu
vc cps Hkktd ds 3 1

12  buesa ls çR;sd dks 2 cjkcj Hkkxksa esa ckaVdj 
1

12  ds N% 
1
2

cuk ysaxsA bu N% 
1

12  ds 
1
2  dks Hkktd ds N% 

1
12  esa 1-1 ckaV nsaxs] tSlk fd fp= 12

esa n'kkZ;k x;k gSA

vc ns[krs gSa fd Hkktd ds 6 1
12  esa ls çR;sd dks Hkktd ds fdrus 

1
12  feys gSaA ;g

gS 1 1
2 A vFkkZr~ 

9
12

3
6

1 1
2

÷ =  forj.k dk urhtk ;g jgk fd çfr Hkktd 1 1
2  vk;kA

mijksDr ppkZ ls vki le> gh x, gksaxs fd fHkUuksa dk Hkkx cPpksa ds fy, ,d
vis{kk—r dfBu vo/kkj.kk gSA

tSlk fd geus Åij dgk Fkk] vkidks rqY; fHkUu irk djus ds fy, Hkh lw=fof/k dk
mi;ksx djuk gksrk gSA blfy, vkidks rqY; fHkUu dh lw=fof/k ls lEcaf/kr vo/kkj.kk
dh Hkh vPNh le> dh t+:jr gksxhA

mnkgj.k 
9

12
3
6

÷  dks gh yhft,A ;gka rks ,d ;k nksuksa fHkUuksa dks bl rjg cnyuk

lEHko Fkk fd nksuksa ds gj cjkcj gks tk,aA mlds ckn HkkT; dh bdkbZ fHkUuksa dks Hkktd
dh bdkbZ fHkUuksa esa forfjr dj fn;k x;kA ge fuEukuqlkj vkxs c<+rs gSa%

E13) vki vyx&vyx gjksa okyh fHkUuksa ij ^Hkkx crkSj cjkcj forj.k* vkSj ^Hkkx

crkSj lewghdj.k* ds vFkZ dSls ykxw djsaxs\ tSls 
9

12
3
6

÷  ij \

xq.kk dh rjg Hkkx esa Hkh dbZ pj.k gksrs gSaA Hkkx dh fØ;k dks le>us ds fy, bu pj.kksa
dk /;ku j[kuk gksrk gSA ;s pj.k gSa%

1) iw.kkZad la[;k esa fHkUu dk Hkkx

2) fHkUu la[;k esa iw.kkZad la[;k dk Hkkx

3) ,d mfpr fHkUu esa nwljh mfpr fHkUu dk Hkkx

4) ,d vleku fHkUu esa nwljh vleku fHkUu dk Hkkx

vc rd geus Hkkx ls tqM+h lw=fof/k dh ckr dhA lw=fof/k ds eqís ls tqM+k ,d vkSj
egRoiw.kZ igyw vuqeku yxkus dh {kerk dk gSA vxys [k.M esa blh dh ppkZ dh xbZ gSA
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la[;kvksa ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZ11.4 vuqekuvuqekuvuqekuvuqekuvuqeku

,d fnu eSa vius fe= ds ?kj xbZ rks ns[kk fd mlds nks cPps vIiq vkSj feuh Mkslk cukus
esa yxs gSaA mUgksaus eq>s crk;k fd eEek ,d LysV ij vkVs ls Mkslk cukus ds funsZ'k

fy[kdj j[k xbZ gSaA funsZ'k dqN ;ksa Fks% 
1
2  di vkVk] 

2
3  di ikuhA feuh us dgk fd

og 
1
2  di vkVk rks cM+h vklkuh ls ml di ls uki ldrh gS tks eEek ges'kk bLrseky

djrh gSA exj mls ;g ugha irk fd 
2
3  di ikuh dSls ukisA

bl fLFkfr ij /;ku nhft,A feuh dks 
1
2  di vkVk vkSj 

2
3  di ikuh ysuk FkkA mlds

lkeus loky ;g Fkk fd ̂di esa fdruk ikuh Hkjs fd og 
2
3  Hkj tk,A* ckn esa irk pyk

fd vkSj Mksls cukuk gS rks mls 
1
2  di dk 

1
2  vkVk vkSj ysuk iM+k vkSj 

2
3  di dk

1
2  ikuh ysuk iM+kA vc og lpeqp ladksp esa Fkh D;ksafd mls fHkUuksa dh fØ;kvksa ds

ifj.kke dk vPNk vuqeku dHkh ugha jgk FkkA bl dke esa rks nknk dks mldh enn
djuh iM+hA

vki bl dgkuh ls D;k lh[krs gSa\ egRoiw.kZ ckr ;g mHkjrh gS fd gesa fdlh fHkUu ds
vkdkj ¼lkbt+½ dk vuqeku yxkus dh {kerk fodflr djuh pkfg,A [kkl rkSj ls tc
ge nSfud thou esa fHkUuksa ls dke djrs gSa] rc rks ;g {kerk cgqr t+:jh gks tkrh gSA
vkb, dqN vke fLFkfr;ksa ij fopkj djsaA

fLFkfr 1% lq"kek ds ikl dqN ikus gSa ftu ij 
3

16  ls-eh-] 
4

16  ls-eh------- 
15
16  ls-eh- vkfn

fy[ks gq, gSaA og fuEufyf[kr ckrsa tkuuk pkgrh gSa%

i) mlds 
3
4  ls- eh- ds uV esa ^lksygosa Hkkx ls-eh-* dk dkSu&lk ikuk fQV gksxk\

ii) ,d vkSj uV ds fy, mls 
1
2  ls-eh- lkbt+ ls vxyk lkbt+ pkfg,A og ikuk dkSu

lk gS\

fLFkfr 2% tSdc fo|ky; ls 
3
4  ehy dh nwjh ij jgrk gSA ?kj ls fo|ky; og cl ls

vkrk gS vkSj ykSVrk iSny gSA eku yhft, fd ,d fnu cl dh gM+rky gks tkrh gS vkSj
mls iSny gh Ldwy vkuk iM+rk gSA og ;g tkuuk pkgrk gS fd mls ?kj ls yxHkx
fdl le; fudyuk pkfg,\ og bruk tkurk gS fd mls viuh pkph ds ?kj igqapus
esa 15 feuV yxrs gSa tks mlds ?kj ls 2 fd-eh- nwj mYVh fn'kk esa gSA
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fHkUufHkUufHkUufHkUufHkUu fLFkfr 3% fo|ky; esa i;kZoj.k v/;;u ds vUrxZr çkstsDV esa ,d cPph dks ,d oxkZdkj

cksMZ ij nks pdfr;ka cukuh gSaA ;fn mls ;g irk gS fd bu nks pdfr;ksa dk O;kl 6 1
2

ls-eh- vkSj 5 3
4  ls-eh- gksuk pkfg, vkSj buds chp de ls de 1 ls-eh- dh nwjh gksuh

pkfg, ¼fp= 13½ rks mls yxHkx fdruk yEck cksMZ [kjhnuk pkfg,A

fp= 13fp= 13fp= 13fp= 13fp= 13

mijksDr fLFkfr;ka n'kkZrh gSa fd dqN lanHkksaZ esa cPph dks fHkUuksa ds ifjek.k dk vuqeku
yxkuk gksrk gS rkfd ;g irk py lds fd dksbZ fHkUu fdruh cM+h gSA 'kk;n fdlh vU;
fHkUu ls rqyuk djus ds fy, ;g tkuuk t+:jh gksA fdlh vU; lanHkZ esa gks ldrk gS
fd cPpksa dks nks fHkUuksa ds ;ksx@vUrj dk vuqeku yxkus dh t+:jr gks ;k fdlh
leqPp; ds vkaf'kd Hkkx dk vuqeku yxkus dh t+:jr iM+sA vFkkZr~ mUgsa fHkUuksa dh
fØ;kvksa ds ifj.kke dk vuqeku yxkus dh t+:jr iM+ ldrh gSA vr% ;g vko';d
gS fd cPph fHkUuksa dk vuqeku yxkus ds xqjksa ls ifjfpr gksA vkb, ns[krs gSa fd vxys
mnkgj.k esa f'k{kd cPpksa dks fHkUuksa dk vuqeku yxkus dh {kerk dk fodkl djus esa
enn nsrh gSaA

mnkgj.k mnkgj.k mnkgj.k mnkgj.k mnkgj.k 3 % izkFkfed fo|ky; dh f'k{kd fouhrk us ;g le> fy;k Fkk fd cPpksa dks fHkUu
fl[kkus dk ,d egRoiw.kZ igyw ;g gS fd muesa fHkUu ds vkdkj dk vuqeku yxkus dh {kerk

fodflr dh tk,A blds fy, mlus igys ;g irk fd;k fd D;k mlds Nk=ksa dks 
1
2 ] 

1
3 ]

2
3 ] 

3
4  tSlh ljy fHkUuksa ds vkdkj dk vuqeku gSA bldh tkap ds fy, mlus cPpksa dks

rjg&rjg ds iz'u fn,A blds ckn mlus mUgsa fuEufyf[kr iz'u fn;kA

dejs esa ,d oxkZdkj est+ gS vkSj og pkgrh gS fd Nk= ,d NM+ dh enn ls mldh
yEckbZ ukisaA mlus ,d Nk=k vuq dks cqyk;kA vuq us est+ dh yackbZ ukih vkSj crk;k
fd yackbZ 5 iwjh NM+ vkSj NM+ ds FkksM+s&ls Hkkx ds cjkcj gSA f'k{kd us vuq ls bl Hkkx
ij fu'kku yxkus dks dgkA fQj mlus cksMZ ij fy[kk%
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la[;kvksa ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZest+ dh yackbZ = 5 NM+ + NM+ dk ,d Hkkx

vc f'k{kd us iwNk] fu'kku yxk Hkkx fdruk gS&D;k ;g NM+ ds 
1
2  ls de gS ;k 

1
2

ls T+;knk gS\

dqN cPpksa us dgk] 
1
2  ls T+;knkA

f'k{kd us dgk] ^Bhd*A

,d cPph us dgk fd ^okLro esa ;g Hkkx NM+ ds 
3
4  ls Hkh T+;knk gSA

f'k{kd cksyh] cgqr cf<+;kA rc D;k eSa dg ldrh gwa fd est dh yackbZ yxHkx N% NM+
gS\

cPps lger FksA

vc f'k{kd us ,d vkSj oxkZdkj est+ fn[kkdj mldh Hkh yackbZ ukius dks dgkA mlus
yackbZ bl çdkj fy[kh

yEckbZ = 5 NM+ + NM+ dk ,d Hkkx

f'k{kd us iwNk] ;g Hkkx fdruk gS \

cPpksa us dgk fd ;g NM+ dk 
1
4  gSA

rks ;fn eSa dgwa fd yEckbZ yxHkx ^6 NM+* gS rks D;k rqe ekuksxs \

dqN cPpksa us dgk] ugha

f'k{kd us iwNk] D;kas\

,d cPph us dgk fd yEckbZ 5 NM+ vkSj ,d NM+ dk FkksM+k lk Hkkx gh gSA ;g Hkkx
NM+ dh iwjh yEckbZ ls cgqr gh de gSA f'k{kd cPph ds rdZ ls lger gqbZ vkSj mlus
;g ckr iwjh d{kk dks vkSj Li"V dj nhA vc mlus nksuksa yEckb;ka fy[kh%

yEckbZ I = 5 NM+ + Hkkx

yEckbZ II = 5 NM+ + Hkkx

mlus le>k;k fd igys ekeys esa Hkkx yxHkx iwjh NM+ ds cjkcj Fkk tcfd nwljs ekeys
esa og Hkkx bruk NksVk Fkk fd ge mls NksM+ ldrs gSaA

;fn ge T+;knk lgh <ax ls djuk pkgsa] mlus le>k;k] rks ;fn dksbZ Hkkx 
1
2  ls T+;knk

gks rks ge yxHkx djds 1 eku ysrs gSa tcfd 
1
2  ls de gksus ij mls 'kwU; ekurs gSaA
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fHkUufHkUufHkUufHkUufHkUu
mnkgj.k ds fy,] igys ekeys esa Hkkx 

1
2  ls T+;knk Fkk] blfy, geus mls vxyh la[;k

5 + 1 = 6 rd lfUudVu dj fn;kA nwljs ekeys esa og Hkkx vk/ks ls de Fkk] blfy,
ge mldk lfUudVu 5 + 0 = 5 fd;kA

bl xfrfof/k ds t+fj, f'k{kd us cPpksa dks ;g l>kus esa enn nh fd muds fy, ;g

tkuuk cgqr t+:jh gS fd dkSu&lh fHkUusa 0 ds djhc gSa] dkSu&lh 
1
2  ds djhc gSa] vkSj

dkSu&lh 1 ,d ds djhc gSaA ;g irk gksus ij gh os fHkUuksa dk vPNk vuqeku yxk

ik,axsA tSls& fHkUu 
7
8  nh tk,] rks mUgsa ;g vuqeku yxkuk vkuk pkfg, fd og 0,

1, 
1
2  esa ls fdlds vf/kd djhc gSA bl igyw dks fodflr djus ds fy, f'k{kd us

mUgsa dbZ iz'u fn,] tSls % f'k{kd us cksMZ ij iz'u fy[kkA

ç- % fuEufyf[kr fHkUuksa dks iwjk djks rkfd os 
1
2  ds djhc gksa fdUrq mlls T+;knk jgsa

8 11 13 21
9 3 6

blds ckn f'k{kd pkgrh Fkh fd cPpksa dh x.kukvksa ds visf{kr mÙkj dk vuqeku yxkus
dh {kerk fodflr gksuh pkfg,A blds fy, mlus cPpksa dks fuEufyf[kr iz'u fn;kA

ç- % lw=fof/k dk mi;ksx fd, cxSj irk yxkvksa fd

  
8
9

9
11

17
11

+ =  lgh gS ;k ughaA

dqN cPpksa us rks dksbZ mÙkj ugha fn;kA dqN cPpksa us dgk fd ;g x+yr gS exj os bldk
dksbZ dkj.k ugha ns ik,A blh chp ehjk us ;g dkj.k crk;kA

mlus dgk]

8
9  rks 1 ls de gSA

9
11  Hkh 1 ls de gSA

blfy, eq>s yxrk gS fd tksM+ 2 ls de gksuk pkfg,A f'k{kd us iwNk fd mls ,slk D;ks
yxrk gS\

ehjk us dgk fd tc nksuksa gh 1 ls de gSa rks mudk tksM+ Hkh 2 ls de gksxkA

f'k{kd us bl ckr dks iwjh d{kk ds fy, fuEukuqlkj Li"V fd;k%

eku yks bu nksuksa dks tksM+k tk, rks ;g bl çdkj gksxkA
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la[;kvksa ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZ

fp= 14fp= 14fp= 14fp= 14fp= 14

blfy, tksM+ 2 ls de vk,xkA

fQj mlus iwNk] eku yks rhu ,slh fHkUuksa ¼'kq) fHkUuksa½ dks tksM+k tk, rks tksM+ fdruk
gksxk vkSj D;ksa\

Nk=ksa us dgk] tksM+ 3 ls de gksxkA

vc mlus fuEufyf[kr loky cksMZ ij fy[kk%

ç- % eku yks nks fHkUusa gSa] nksuksa 
1
2  ls de gSaA ;fn bUgsa tksM+k tk, rks tksM+ a a a a a a a gksxkA

D;ksa\

dqN cPpksa us bldk lgh mÙkj ns fn;k tcfd vU; cPpksa dks mÙkj [kkstus esa f'k{kd
us enn nhA

blds ckn mlus blh lh lEcaf/kr dbZ vkSj iz'u fn,A vius vuqHko ls f'k{kd us le>
fy, fd vuqeku dk dkS'ky fodflr djus ds fy, t+:jh gS fd cPph dks pkjksa fØ;kvksa
ls lEcaf/kr rjg&rjg ds iz'u djok, tk,a vkSj yEcs le; rd bldk vH;kl djok;k
tk,A

x

mnkgj.k 3 esa ,d xfrfof/k dk fooj.k FkkA f'k{kd us bldk mi;ksx fHkUuksa ds vuqeku
dh {kerk ds fodkl gsrq fd;k FkkA vxyk vH;kl djrs gq, vki dqN vkSj ,slh gh
xfrfof/k;ksa ds ckjs esa lksp ldrs gSaA

E14) vki fdlh cPph dks fdlh la[;k ds va'k dk vuqeku yxkus esa dSls enn djsaxs \

tSls 720 dks 
23
49

blds lkFk ge fHkUuksa ls lEcaf/kr lw=fof/k;ksa dh ppkZ lekIr djrs gSaA vc tYnh ls
,d ut+j Mky ysa fd bl bdkbZ esa geus D;k&D;k fd;kA



132

fHkUufHkUufHkUufHkUufHkUu 11.5 lkjk a'klkjk a'klkjk a'klkjk a'klkjk a'k

bl bdkbZ esa geus

1) ppkZ dh fd fHkUuksa ij lw=fof/k;ksa dk mi;ksx djrs le; cPps x+yfr;ka D;ksa djrs gSa\

2) bl ckr dks js[kkafdr fd;k fd lw=fof/k;ka lh[kus&fl[kkus ds fy, fHkUuksa dh
fØ;kvksa dk vo/kkj.kkRed Kku t+:jh gSA

3) lq>ko fn;k fd lw=fof/k;ksa dh dk;Z ç.kkyh dks le>us ds fy, f'k{k.k lk/kuksa dk
mi;ksx fd;k tk ldrk gSA

4) ;g ppkZ dh fd cPpksa esa fHkUuksa dk vuqeku yxkus dh {kerk dSls fodflr dh
tk,A

11.6 vH;klksa ij fVIif.k;kavH;klksa ij fVIif.k;kavH;klksa ij fVIif.k;kavH;klksa ij fVIif.k;kavH;klksa ij fVIif.k;ka

E2) ughaA tSls 
a
b  dh rqY; fHkUu irk djus dh lw=fof/k fuEu gSA

a
b

a c
b c

=
×
×

 tgka c, 0 ds vykok dksbZ Hkh iw.kkZad la[;k gks ldrh gSA

E3) 199× 5 ij /;ku nhft,A ;fn ge vo/kkj.kkRed Kku dk mi;ksx djsa fd
199 = 200− 1 rks mÙkj 995 fudkyuk vklku gSA ;fn xq.kk dh fof/k ls pysaxs
rks T+;knk dfBu gksxkA

E4) 1) çfØ;k esa cgqr esgur yx ldrh gS

2) gks ldrk gS fd cPps viuh x+yfr;ka u idM+ ik,

3) cPpksa dh #fp [kRe gks ldrh gSA

4) gks ldrk gS fd cPps lEcaf/kr vo/kkj.kkvksa vkSj çfØ;kvksa ds chp dk
lEcU/k gh u ns[k ik,A

E5) gkaA mnkgj.k ds fy, ;fn 50 dks bl :i esa n'kkZuk gS rks ge 2 dh ml lcls
cM+h ?kkr dks yasxs tks 50 dks ckaV ldsA ;g gS 32 = 25A vc cpk 18 vkSj 18
dks ckaVus okyh 2 dh lcls cM+h ?kkr gS 16=24A cpk 2 = 21. rks 50 = 32 +
16 + 2.

E6) la[;kvksa dks tksM+us dh {kerk vkSj ;g rF; tksM+ ij xq.kk dk fodyu gksrk
gS% ;kuh (a + b) ×  c = a ×  c + b × c

E7) mÙkj II esa mlus va'k dh la[;k çkIr djus ds fy, leku fHkUuksa ls lEcaf/kr
fof/k dk mi;ksx fd;kA fdUrq gj ds ekeys esa mlus vleku fHkUuksa dh
fof/k ykxw dj nhA

blh çdkj ls vki mÙkj 1 dk fo'ys"k.k dj ldrs gSaA
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la[;kvksa ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZla[;kvks a ij ppkZ
E9) eku yhft, vki 

1
8

1
12

−  n'kkZuk pkgrs gSaA cM+s pkS[kkus okys nks xzkQ dkxt+

yhft,A çR;sd dkxt+  ij ,d gh lkbt+ ds cM+s&cM+s oxZ cukb,A vc muls

dfg, fd ,d oxZ esa 
1
8  Hkkx rFkk nwljs esa 

1
12  Hkkx esa jax HkjsaA

vc muls dfg, fd ,d NksVk oxkZdkj VqdM+k ysa] ftldh enn ls os bu nksuksa

{ks=ksa dks uki ldsaA eku yhft, os 
1

24  ykrs gSaA rks muls iwfN, fd mUgksaus 
1
8

dks 
1

24  ls dSls ukikA blds fy, 
1

24  dk {ks=Qy 
1
8  ij fpidk;k tk ldrk

gSA blls 
3

24  feysxkA

blh çdkj ls os ;g ns[k ldrs gSa fd 
1

12  dk {ks=Qy 
1

24  ds {ks=Qy ls nks

xquk gS ;kuh  
1

12  vkSj 
1

24  rqY; gSaA vc muls 
3

24
1

12
−  irk djus dks

dfg,A ;g 
1

12  gSA vFkkZr~ 
1
8

1
12

3
24

2
24

1
24

− = − = − A blh rjg ls os 
1

48
vkfn Hkh vktek ldrs gSaA

E10 ,d tkj esa 
2
3  vkSj nwljs tkj esa 

2
5  ikuh Hkfj,A nksuksa tkj ij cus Hkkx cjkcj

ugha gSaA bUgsa cjkcj djus ds fy, igys tkj ds çR;sd Hkkx dks 5 Hkkxksa esa vkSj
nwljs tkj ds çR;sd Hkkx dks 3 Hkkxksa esa ckaV nhft,A vki ns[ksaxs fd çR;sd tkj

ij vc 15 Hkkx gSaA ;kuh 
2
3 ] 

10
15  ds rqY; gS vkSj 

2
5 ] 

6
15  ds rqY; gSA ¼ns[ksa

fp= 17½

fp= 17fp= 17fp= 17fp= 17fp= 17
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vc ge 

10
15  esa ls 

6
15  ?kVkdj 

4
15  çkIr dj ldrs gSaA

E12) 1) HkkT; 
3
4  dks ,d bdkbZ ij 3 1

4  ds :i esa rFkk Hkktd 
2
4  dks ,d vU;

bdkbZ ij 2 1
4  ds :i esa n'kkZb,A

fp= 18 esa n'kkZ, vuqlkj ;s bdkb;ka leku vkdkj dh gksaA

2) Hkktd dh 2 1
4  dh jkf'k dk mi;ksx HkkT; dh 3 1

4  dh jkf'k ds ekiu

esa dhft,A blls ;g LFkkfir gksxk fd 3 1
4  dk uki 2 1

4  ds eku ls de

ls de 1 gSA vc HkkT; ds 'ks"k Hkkx dks ukfi, vkSj irk yxkb, fd 2 1
4

ekiu bdkbZ ds fglkc+ ls ;g 
1
2  gS tSlk fd fp= 19 esa fn[kk;k x;k

gSA vr% dqy eki vkSj 
3
4

2
4

÷  dk mÙkj 1 1
2  gSA

fp= 18fp= 18fp= 18fp= 18fp= 18

fp= 19fp= 19fp= 19fp= 19fp= 19




